A pitagoraszi szamharmasokrol

Az interneten talaltunk az [ 1 ] munkéra, mely kdzépiskolasoknak irt geometriai tankonyv.
Ebben az 1. abra szerinti szovegre bukkantunk.

CMPOEHHBIX HA Kamemax. B 3TOR
dopme TeopeMa M 6biia BHICKA3aN3
Indaropom u B Takol dopme nome-
mena B ,Havanax* Eskauna, rae
Eskaun nan eft csoé cobctenuoe
A0Ka3aTenbCTBO.

6 FeoMeTpHyecKoe COOTHOUIEHHE
9 MeHXAY MIOWANSMH AAf TPeyroab-
HHKa co cropoHamu 3, 4 u 5 en
yYallecs MOTYT NPOCACAHTS Ha
npuiaraeMoM yepreme 254, eomer-
S pHYECKO® N0Ka3aTeAbCTBO 1A Mpo-
H3BOABLHOTO TNPAMOYTrOABHOrO Tpe-
yroabHuka 6yaer nawo s raase VI

LHamepenne maowanedi= (§ 193).
Lieasle yHcaa, npeicTaBAROUINE
AMHHE CTOPOH HEKOTOPOrO NpSMO-
25 YroasHoro TPeyroabHHKa, HOCAT
Haspauue nMdaropeiickux uymucen.

Jlns noayueHHs BCEX TaKHX uncen
MOXHO BbiBecTH obume QopMyabl.
JleficTBHTEABHO, NYCTh @ M § — ueable
yucaa, npuaém a > .
Hepr. 254 Toria, mnoaaras a=—a* — ft,
b=2a-§, c=a+}% noayunm,
410 0 02 = (a? — B 4ot = (a? - PP =%
A 370 03Ha4aeT, 4TO opMyibl

a=af — 2, b="22.§, c=2? }-f* )

ABASIOTCH OOWMMKH opMyaamu nudaropeRckHx uucea.

MoacTasass ClOJa BMECTO a H f NPOH3BOJbHBIE UeAble YHCAa, GyaeM noaydarts
aan a, b W ¢ TPOHKM uHcen, yaosaersopsiolue papenctsy (1), To ecTb TpoHKN
nudaropefickux uncea.

Tak, npu a=2, § =1 noayunm:

a=3, b=4, c=5
npn a=3, =2 umeem:
a=>5, b=12, c=13u 1. 1.

ugaropefickue YHCAa NPeacTaBARIOT co60l HHTEPECHYI KaTeropuio wkces. 1_ ébra —_ fOI’résa: [ 1 ]

Itt a Pitagorasz - tétel kapcsan szoba hozzék a pitagoraszi szamokat is — 1d. alabb.
,2Azokat az egész szamokat, melyek valamely derékszogii haromszog oldalhosszait jele -
nitik meg, pitagoraszi szamoknak nevezik. Az dsszes ilyen szam el6allitasara altalanos
képletet lehet levezetni. Valoban, legyenek a €s ff egész szamok, és legyen a > !
Ekkor felvéve, hogy

a=a’—p%, b=2-a-B, c=a’+f?

kapjuk, hogy

a?+b%=(a?—B2)2 +4-a? B%=(a®+B2)?% =c2.

Ez azt jelenti, hogy az
a=a’-p%*, b=2-a-B, c=a’+p? (1)

képletek a pitagoraszi szamok altalanos formulai.
Az a és f helyébe tetszbleges egész szamokat téve megkapjuk az a, b, ¢ szamharmast,
amely kielégiti az ( 1 ) egyenletet, vagyis e szamok pitagordszi szamhdrmast képeznek.
fgya=2,p=1-gyel kapjuk, hogya=3,b=4,c=5;

a=3,p=2-vel kapjuk, hogya=5,b=12,c =13, és igy tovabb.

A pitagoraszi szdmok a szamok egy érdekes csoportjat képezik.”



Eddig az idézet. Ezt azért tettiik ide, mert Iényeges vonasa, hogy nem esik a ,,sokat mar -
kolt, de keveset fogott™ hibajaba, csak a legsziikségesebbeket hasznalva az algebrai isme -
retek koziil. Ennek ellenére egy miikodo, kiprobalhato altalanos képletet adott, a hossza -
dalmas, nem igazan kezdOknek szant matematikai okfejtést mellézve. Ezért tetszik.

Megemlitjiik itt is azt a sokszor emlegetett tapasztalatunkat, miszerint a jobb képességii,
nem csak szakmunkas - képzésben részt vevo tanulok sem tudnak gyakran mit kezdeni
Pitagorasz tételével, emiatt a pitagoraszi szdmharmasokkal sem. Pedig tanultdk Matemati -
ka oran, a szakmai tantargyak 6rdin, és mégsem allt 6ssze a kép. Ennek megfelelden hiaba
minden tovabbi erdélkddes.

Mondanivaldnk lényege, hogy meglehet, nem csak a tanulok nemtanuldsarol van itt szo.

Tovabbi megjegyeznivalonk, hogy a pitagoraszi szdmharmasokra ugyan példakat lehet
venni a ,,fliggvénytablazat” - bol is, de képlet nélkiil nenéz lenne folytatni a sort.

A fenti (1) képlet tehat ravilagit arra is, hogy vegtelen sok ilyen szamharmas van, nem
csak az a néhany, amelyek koziil az els6 kett6 a fenti példaban is szerepel.

Ismét szoba hozzuk, hogy e sorok irdja — és ,,kor - osztalytarsai” is — nem az altalanos, ha -
nem a kozépiskolai tanulmanyai soran ismerkedett meg Pitagorasz tételével és a pitagora -
szi szamharmasokkal. Talan ez is jelenthet valamit. Ki tudja, talan akkor mar fogékonyab -
bak voltunk az ilyesmire, mint egy évvel korabban.

Forrasok:

[ 1] - https://sheba.spb.ru/shkola/geometr-glagolev-1954.htm
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